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Stworzona na potrzeby matematyki logika klasyczna opiera si¢ na zalozeniu o abso-
lutnym charakterze prawdy: zdania prawdziwe sg takie niezaleznie od tego, kiedy
i gdzie si¢ je wygtasza. Ujecie prawdy jako zrelatywizowanej do okreslonego kon-
tekstu ma natomiast swoje korzenie w starozytnosci, a wspotczesnie stuzy w wielu
logikach nieklasycznych m.in. do formalizowania terminéw stosowanych w innych
niz matematyka naukach. Sposrod tych logik najwigksza popularno$¢ zyskaty logiki
modalne, niemniej prawdopodobnie jako pierwszy relatywizacje wartosci logicznych
wprowadzil do rachunku logicznego Jerzy Maria Lo$§ w pracy z 1947 r. Podstawy
analizy metodologicznej kanonow Milla, dajacej poczatek logikom pozycyjnym. Idee
Losia byly dalej tworczo rozwijane m.in. przez Nicolasa Reschera, Alasdaira Urqu-
harta, Arthura Priora i Jamesa Garsona.

Monografia Tomasza Jarmuzka i Marcina Tkaczyka Normalne logiki pozycyjne
stanowi wyklad podstaw teorii logik pozycyjnych nadbudowanych nad logika kla-
syczna. Przez logike pozycyjna rozumie si¢ logike sformutowana w jezyku, zawiera-
jacym spdjnik realizacji, reprezentowany tu za pomoca symbolu R. Stownik najpro-
stszego jezyka pozycyjnego zawiera oprocz R spojniki klasycznego rachunku zdan
oraz dwojakiego rodzaju state pozalogiczne: litery zdaniowe oraz litery nazwowe. Te
ostatnie odnosza si¢ do ustalonych kontekstow, zwanych pozycjami realizacji. Spoj-
nik R wiaze wyrazenie zdaniowe z nazwa, Autorzy wyjasniaja, ze jest on pewnego
rodzaju operatorem modalnym, stwierdzajacym modus zdania znajdujacego si¢ w jego
zasiegu. Modus moze polega¢ na byciu prawdziwym w jakim$ czasie, byciu przed-
miotem czyjej$ wiedzy itp. Przyktadowe wyrazenie zbudowane za pomoca R:

Ra(pAq),

odczytujemy p i q jest prawdq (zachodzi, realizuje si¢) w a. Mamy wigc do czynienia
z idea lezaca u podstaw semantyki relacyjnej dla szeroko pojetej logiki modalnej.
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W logice modalnej jednak nie wprowadza si¢ symboli wskazujacych na pozycje
(s$wiaty mozliwe) i relatywizacja wartoSci logicznej pozostaje niewidoczna na pozio-
mie jezyka przedmiotowego. Z tego powodu Jarmuzek i Tkaczyk proponuja patrzeé
na logiki pozycyjne jako na narzedzie posrednie pomiedzy logikami modalnymi
a logika hybrydowa, w ktorej wystepuja symbole (nominals), pozwalajace w sposob
jednoznaczny odnosi¢ si¢ do pozycji relatywizacji, ale symbole te, inaczej niz w logi-
ce pozycyjnej, maja charakter zdaniowy: sg zdaniami prawdziwymi doktadnie w jed-
nej pozycji.

Odnotujmy, ze logiki pozycyjne wystepuja tez w literaturze pod nazwg logik topo-
logicznych (topological logics), lokatywnych (locative logics) lub — gdy wchodza-
cymi w gre pozycjami realizacji sa chwile — logik chronologicznych (chronological
logics).

Recenzowana pozycja jest juz kolejng w dorobku Autoréw, poswigcong logikom
spojnika realizacji. Tomasz Jarmuzek, wykladowca Uniwersytetu Mikotaja Kopernika
w Toruniu, opublikowat wczesniej prace dotyczace logik minimalnych przy okreslo-
nych zatozeniach, a takze analizy wybranych zastosowan logik pozycyjnych. (Na
marginesie warto zauwazy¢, ze Normalne logiki pozycyjne nosza wyrazne §lady zain-
teresowan Jarmuzka metodami tablicowymi Marcin Tkaczyk, profesor Katolickiego
Uniwersytetu Lubelskiego Jana Pawla II, prowadzit badania nad systemami z dewia-
cyjnym znaczeniem spojnikéw zdaniowych, opracowat tez m.in. pozycyjna logike
temporalng, odpowiadajaca fizykalnemu (relatywistycznemu) pojmowaniu czasu.
Nalezy jednak podkresli¢, ze Normalne logiki pozycyjne nie s3 tylko podsumowaniem
dotychczasowych osiagnie¢ Jarmuzka i Tkaczyka w zakresie logik pozycyjnych. (Pio-
nierskie wyniki Tkaczyka dotyczace logik dewiacyjnych sa tu wrecz pominigte.)

Ksigzka systematyzuje zastang wiedz¢ na temat logik pozycyjnych, ale zawiera tez
wiele nowych wynikow. Catos¢ liczy 202 strony i sktada si¢ z siedmiu rozdzialow,
kolejno: 1. Klasyczne podstawy, 2. Geneza i rozwoj logik pozycyjnych, 3. Logika mini-
malnej realizacji MR, 4. Alternatywne podejscie do MR, 5. Bezkwantyfikatorowe roz-
szerzenia MR, 6. MRQ — kwantyfikatorowa logika pozycyjna oraz 7. Zastosowania logik
pozycyjnych, ktdre uzupelniono o wykaz symboli, indeks pojg¢ oraz bibliografie.

Najwazniejszym punktem odniesienia analiz Jarmuzka i Tkaczyka jest system
minimalnej realizacji MR, ktéoremu poswigcono niemal potowe ksigzki. MR zostat
skonstruowany i przebadany w pracy i charakteryzuje si¢ tym, Ze jest najstabszym
systemem, ktoéry (i) zawiera podstawienia wszystkich tautologii klasycznego rachun-
ku zdan, (ii) obowigzujg w nim prawa rozdzielnosci R wzgledem wszystkich spoj-
nikow zdaniowych, tj. rownowazno$¢

Ra’((Pl, [EXE) (Pn)z ‘(Ruq—)l, [EXE) Ra(Pn)a

gdzie a jest litera nazwowa, a @i, ¢, wyrazeniami zdaniowymi, jest schematem
tautologii dla dowolnego klasycznego spdjnika zdaniowego e, oraz (iii) zbiér jego
tautologii jest domknigty na regule Modus Ponens. Warunki (i)—(iii) stanowig dla
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Jarmuzka i Tkaczyka kryterium normalnosci logik pozycyjnych. W ksiazce zdefinio-
wano alternatywne semantyki, aksjomatyzacje oraz system tablicowy MR, a takze
uzyskano szereg metatwierdzen (o niezalezno$ci aksjomatow specyficznych, o po-
prawnosci i petnosci aksjomatyk wzgledem struktur modelowych).

Autorzy rozpatruja rOwniez najbardziej elementarne sposoby rozszerzania systemu
minimalnego, biorac pod uwage zar6wno rozszerzenia w ramach podstawowego stow-
nika (bezkwantyfikatorowe) oraz rozszerzenie kwantyfikatorowe, tj. system MRQ.

Zgodnie z regutami sktadniowymi jezyka systemu MR, wyrazenie atomiczne jest
zawsze budowane za pomocg R, a ponadto nie jest dopuszczalne zagniezdzanie
spojnika R (zaden egzemplarz R nie moze sta¢ w zasiggu innego egzemplarza tego
spojnika). W konsekwencji w MR nie mozna wyrazi¢ zdan, ktére nie zawieraja rela-
tywizacji (np. Pada deszcz), ani takich, ktore zawieraja wielokrotng relatywizacje (np.
Makbet nie wie, Ze Makduf wie, ze Makbet popetnit zbrodnig). Jezykami pozycyjnymi
wolnymi od wskazanych ograniczen operowali juz choéby Jerzy Lo$, Nicholas Re-
scher, Alasdair Urquhart i James Garson, niemniej zaslugg Jarmuzka i Tkaczyka jest
opracowanie bardzo ogélnych warunkéw prawdziwosci dla kazdego rodzaju wyrazen
z osobna.

Na uwage zastuguje w szczegolnosci jedno z rozwiagzan zaproponowanych przez
Autorow w odniesieniu do zagniezdzania funktora realizacji. Mianowicie tradycyjnie
wyrazenia, bedace argumentami funktora realizacji, sa oceniane w punktach (pozy-
cjach) relatywizacji, a wyrazenie atomiczne R, jest prawdziwe w modelu, jezeli ¢
przyjmuje wartos¢ 1 w punkcie denotowanym przez a. Tutaj natomiast funkcja inter-
pretacji przypisuje wyrazeniom (zbudowanym bez udziatu R) warto$ci logiczne ze
wzgledu na uporzadkowane entki, a nie poszczegolne pozycje. Jezeli takie wyrazenie
przyjmuje w modelu warto$¢ 1 w entce <xy, ..., X,>, to mowimy, ze jest prawdziwe w
modelu ze wzgledu na pozycje Xy, ..., X,. Je$li a denotuje w modelu punkt x,, to R,¢
jest w tym modelu prawdziwe ze wzgledu na pozycje xy, ..., X, (dla pewnej liczby
naturalnej n), gdy ¢ jest prawdziwe ze wzgledu na pozycje X, ..., X,, X,. Praw-
dziwos¢ w modelu przyktadowego wyrazenia R,R,¢ moze by¢ w takiej semantyce
zupelnie niezalezna od prawdziwo$ci wyrazen R,0 i Ry9. Wydaje sie, ze to ujecie
warte jest dalszej eksploracji i ze jako szczegdlne przypadki mozna w nim uzyskaé
klasy modeli, w ktorych spetnione sg odpowiedniki interesujacych praw redukcji
typowych funktoré6w modalnych.

System MRQ jest rozszerzeniem logiki pierwszego rzedu. Jego skladnia pozwala
na kwantyfikowanie po pozycjach realizacji, mozna wigc w nim reprezentowac zdania
typu: Ciggle pada albo Niektorzy wiedzq, ze Makbet jest winny smierci Dunkana. Jak
deklarujg Autorzy, ze wzgledu na duzg site ekspresji jezyka system MRQ moze mieé
bardzo szerokie zastosowania. Na poparcie tego przeSwiadczenia w ksigzce omo-
wiono wybrane zastosowania filozoficzne i formalne MRQ. Zastosowanie formalne,
z ktorym Jarmuzek i Tkaczyk zdaja si¢ stusznie wigza¢ duze nadzieje, polega na
zanurzaniu normalnych logik modalnych w teorie nadbudowane nad MRQ. W od-
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powiednio rozszerzonym MRQ mozna w prosty sposob dowodzi¢ witasnosci zanu-
rzanej logiki modalne;j.

Od czasu ogloszenia pierwszego systemu Losia prace w dziedzinie logiki pozycyjnej
miaty zasadniczo dorazny charakter. Najwazniejsza proba cato§ciowego ujecia proble-
matyki logik pozycyjnych zostala podjeta na poczatku lat 70. ubieglego wieku przez
Nicolasa Reschera i Alasdaira Urquharta w ksiazce Temporal Logic. Z wyznaczonej
przez Normalne logiki pozycyjne perspektywy proba ta okazuje si¢ nie do konca satys-
fakcjonujgca, traktuje bowiem jako podstawowy do$¢ mocny system, a takze tylko po-
bieznie omawia kwantyfikatorowa wersje jezyka pozycyjnego. Recenzowana pozycja
jest wigc odpowiedzig na autentyczny deficyt w literaturze. Z tego powodu mozna si¢
spodziewac, ze stanie si¢ — w swojej dziedzinie — pozycja kanoniczna.
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